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Si son vectores tridimensionales, entonces es igual al volumen del paralelepípedo 

definido por  

 

Paralelepípedo determinado por tres vectores 

Así, la norma de un producto cruz representa el valor de un área, mientras que la norma de un producto mixto representa un 

volumen. 

La demostración procede observando que 

 

donde es el ángulo entre los dos vectores y . 

 

Diagrama para demostrar la interpretación geométrica. 

Por otro lado corresponde al área del paralelogramo que forman los vectores y 

es el ángulo entre ellos. 

Así, reordenando los factores el producto tenemos: 

 

donde es la altura del paralelogramo, como indica la figura, es el área del paralelogramo de la base y es el volumen 

del paralelepípedo. 

La interpretación geométrica anterior proporciona un tercer criterio geométrico de estilo similar a los señalados para los 

otros productos. 

Tres vectores son coplanares si y sólo si 

. 

Lo anterior se sigue de que el volumen del paralelepípedo tendrá volumen cero si y sólo si los vectores que los definen 

están en un mismo plano. 
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http://es.wikipedia.org/wiki/Coplanar
http://commons.wikimedia.org/wiki/File:Paralelep%C3%ADpedo_determinado_por_tres_vectores.svg
http://commons.wikimedia.org/wiki/File:Interpretaci%C3%B3n_de_triple_producto_escalar.svg

